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	 गणित	णिषय	के	सीखने–णसखाने	को	लेकर	हर	समय	एक	बहस	बनी	ही	रहती	है।	
गणित	णिषय	का	णिक्षि	अपने–आप	में	दो	चुनौणतयों	से	णिरा	णदखाई	देता	है;	एक	तो	
णिषय	में	णनणहत	अमूत्तता	और	दूसरे	उसकी	भाषा	का	अजनबीपन।	तकनीकी,	पाणरभाणषक	
और	ग़ैर–बोलचाल	की	िबदािली	की	िजह	से	अिधारिाओं	को	सीखना–समझना	और	
भी	दुरूह	हो	जाता	है।	इस	लेख	में	मुकेि	मालिीय	ने	कई	सारे	उदाहरिों	को	लेकर	
इस	ओर	धयान	णदलाने	की	कोणिि	की	है।	सं.

कक्षा अनुभव

24	में	 5	 का	 भाग	 देना	 है	 तो	 हम	 सभी	
इसका	उत्तर	4.8	ले	आते	हैं।	यह	णकतना	

सरल	है	बड़ों	और	बचचों	के	णलए	भी।	पर	जब	
कोई	हमसे	यह	पूछता	है	णक	इसमें	दिमलि	8	
का	मूलय	णकतना	है	या	24/5	=	4.8	के	मायने	
कया	 हैं?	 या	 इसके	 णलए	गणितीय	कथन	कया	
हो	सकता	है?	इन	सिालों	के	जिाब	बताने	में	
मुण्कल	खड़ी	होने	लगती	है।	

मेरा	मानना	है	णक	गणित	णिषय	की	बहुतेरी	
णिक्षा	बचचों	को	कुछ	प्रतीकों	और	उनपर	रोणपत	
कायदों	को	बताने	और	अपनाने	का	ज्ान	बनती	
जाती	है।	गणित	की	अिधारिाओं	के	णलए	ठीक	
ढंग	से	भाषा	नहीं	गढी	जाती,	इसणलए	िह	बचचों	
और	 णिक्षकों	 में	 संज्ानातमक	समझ	 नहीं	 बना	
पाती।	मैं	कुछ	उदाहरि	लेता	हूँ	:

जैसे	4/5	×	2/3	=	8/15	

िग्त	का	क्षेत्रफल	=	भुजा	×	भुजा	

िृत्त	की	पणरणध	=	2	पाई	आर

लाभ	प्रणतित	=	लाभ	×	100	/	क्रय	मूलय

पणरमेय	संखया	िह	संखया	है	 णजस ेp/q	 के	
रूप	में	वयकत	णकया	जा	सकता	है।

कया	दो	नयून	कोि	एक	दूजे	के	पूरक	हो	
सकते	हैं?

यणद	 दो	 रेखाएँ	 एक	 दूसरे	 को	 प्रणतचछेद	
करती	हैं	तो	इस	प्रकार	बने	िीषषाणभमुख	कोि	
समान	होते	हैं।

यह	 और	 इस	 तरह	 के	 कई	 अनय	 तथय	
गणित	की	भाषा	में	कक्षा	6िीं,	7िीं	तक	बचचों	
को	बता	णदए	जाते	हैं।	बचचों	के	संज्ान	या	समझ	
के	दायरे	में	इनहें	लाने	 के	 णलए	उनसे	संिाद,	
पणरचचषा	और	अनुप्रयोग	के	णलए	णजस	भाषा	की	
ज़रूरत	है,	िह	भाषा,	णिक्षक	अपने	णिक्षि	के	
दौरान	इसतेमाल	में	नहीं	लाते	या	कम	लाते	हैं।	
इसे	इस	तरह	भी	कह	सकते	हैं	णक	अणधकांि	
णिक्षकों	के	पास	गणित	की	इन	अिधारिाओं	को	
बचचों	को	समझाने	 के	 णलए	सहज	अणभवयणकत	
(एक	 ही	 बात	 को	 अलग–अलग	 िबदों	 और	
अलग–अलग	 िाकयों	 में	 कहना)	 नहीं	 है	 णजसे	
िह	अपने	िबदों	 में	और	उन	िबदों	 में,	 णजनहें	
बचचे	समझ	रहे	हों,	आि्यकतानुसार	िबदों	के	
बदलाि	के	साथ	इसतेमाल	कर	सकें ।	

तो	 कया	 गणित	 णिषय	 में	 बचचे	 समझ	 के	
सम्पे्रषि	से	रणहत	एक	ऐसा	ज्ान	अणज्तत	कर	

मुकेश मालवीय

गणित में भटकषाव, एक वजह, भषाषषा कषा अटकषाव
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रहे	 होते	हैं	जो	िैध	तो	है	 पर	अनुभूणतणिहीन	
बना	हुआ	है?	कया	णिक्षकों	को	पहले	खुद	के	
णलए	इनहें	अनुभूत	करने,	समझने	की	ज़रूरत	
है?

गणितीय अवधषारिषाएँ कयषा णिक्कीय समझ 
के दषायरे में हैं?

गणित	 के	 सूत्र	 और	 कथन	 मुझे	 (एक	
णिक्षक	को)	तब	ही	समझ	आते	हैं	जब	मैं	इन	
िबदािणलयों	से	खुद	जूझकर	अपने	णलए	इनका	
अथ्त	 खोजता	 हूँ	 और	 इनहें	 अपनी	 समझ	 के	
दायरे	में	लाता	हूँ,	तब	इनका	अथ्त	पहली	बार	
मेरे	 णदमाग़	 में	 खुलता	 है	और	 इसे	 बचचों	को	
समझने	के	णलए	सीधे	णकताबी	भाषा	न	बोलकर	
दो	तरफा	संिाद	के	ज़णरए	उनहें	समझाने	की	
कोणिि	करता	हूँ।	उदाहरिाथ्त,	पणरमेय	संखया	
को	बचचों	को	समझाने	के	णलए	मैंने	खुद	के	णलए	
इस	संखया	को	समझना	चाहा।	मेरे	समझने	की	
प्रणक्रया	 में	 ‘पणरमेय’	नाम	का	यह	िबद	कोई	
मदद	नहीं	करता,	कयोंणक	कहीं	और	यह	मेरी	
भाषा	में	कभी	इसतेमाल	नहीं	हुआ	है।	समझन	े
की	 कोणिि	 में	 यह	 पणरभाषा	 भी	 मदद	 नहीं	
करती	णक	णजस	संखया	को	p/q	के	रूप	में	णलखा	
जा	सकता	है,	जहाँ	पर	q	िूनय	नहीं	है,	उसे	
पणरमेय	 संखया	 कहेंगे।	 आगे	 के	 उदाहरिों	 में	
बताया	गया	णक	जैसे	संखया	2	को	हम	2/1	या	
4/2	णलख	सकते	हैं	उसी	तरह	णकसी	भी	संखया	
को	p/q के	रूप	में	णलखा	जा	सकता	है।	पर	मेरे	
मन	में	सिाल	उठता	है	णक	मैं	जब	2	को	इस	
तरह	2	णलख	सकता	हूँ	तब	2/1	या	4/2	णलखने	
की	 कया	 ज़रूरत?	 यहाँ	 पाठयपुसतकों	 में	 एक	
और	जिाब	णमलता	है	णक	हम	पूिणांक	संखयाओं	
को	 दो	 संखयाओं	 के	 अनुपात	 के	 रूप	 में	 भी	
णलख	सकते	हैं।	अनुपात	की	जो	मेरी	समझ	थी	
िह	इस	तरह	के	उदाहरिों	में	थी,	जैसे—	मेरे	
पास	200	रुपए	हैं	और	मेरे	दोसत	के	पास	400	
रुपए,	तो	इसे	हम	कह	सकते	हैं	णक	हमारे	पास	
रुपए	1	:	2	में	हैं।	या	णकनहीं	भी	दो	या	अणधक	
संखयाओं	के	बीच	एक	सरल	अनुपात	णनकाला	
जा	सकता	है।

कोई	एक	संखया	दो	अलग–अलग	संखयाओं	
का	अनुपात	कैसे	हो	सकती	है?	इसे	समझने	के	
णलए	मुझे	1	:	2	की	दूसरी	वयाखया	सोचनी	पड़ी।	
मेरी	णिचार	प्रणक्रया	से	मुझे	यह	तक्त 	णमला	णक	
मुझसे	दोगुने	रुपए	मेरे	साथी	के	पास	हैं,	इस	
आधार	पर	मैं	यह	भी	कह	सकता	हूँ	 णक	मेरे	
साथी	के	रुपए	से	आधे	मेरे	पास	हैं।	इस	तरह	
1:2	को	मैं	0.5	के	रूप	में	इसतेमाल	कर	सकता	
हूँ,	पर	यह	तो	णभन्ातमक	संखया	के	नाम	से	मुझे	
पहले	 से	 पता	 है।	 णफर	 पणरमेय	 संखया	 अलग	
नाम	कयों?	पाठयपुसतकें 	कहती	हैं	णक	णभन्ातमक	
संखया	ऋिातमक	नहीं	हो	सकती,	पर	पणरमेय	
संखया	धनातमक	और	ऋिातमक	दोनों	हो	सकती	
है।	अत:	पणरमेय	संखया	की	जड़ों	को	समझने	के	
णलए	मुझे	अपनी	सोचने	की	प्रणक्रया	को	थोड़ा	
और	सुलझाना	पड़ा।	मुझे	समझ	में	आया	णक	यह	
नाम	णकसी	एक	संखया	का	नहीं	है,	जैसे—	पाँच	
को	5	नाम	से	जानता	हूँ,	साथ	ही	इस	तरह	की	
सारी	 गिना	करने	 िाली	संखयाओं	को	 प्राकृत	
संखया	के	सदसय	के	नाम	से	भी	जानता	हूँ।	इसी	
तरह	मैं	–5	को	ऋि	पाँच	कहता	हूँ	 पर	यह	
प्राकृत	संखया	के	समूह	में	नहीं	है।	इसे	एक	नए	
नाम	के	समूह,	णजसे	पूिणांक	संखया	कहते	हैं,	के	
सदसय	के	रूप	में	भी	देख	पाता	हूँ।	मैंने	अपने	
सोचने	के	क्रम	में	यह	भी	समझा	णक	संखयाओं	
का	यह	नया	समूह	‘पूिणांक’,	प्राकृत	संखया	के	
समूह	को	अपने	में	समाणहत	कर	लेता	है,	मतलब	
मैं	5	को	प्राकृत	संखया	भी	कह	सकता	हूँ	और	
पूिणांक	भी।	पर–5	को	पूिणांक	संखया	में	ही	रखना	
होगा।	प्राकृत	संखया	में	हमने	पूि्त	इकाई,	जैसे—	
2,	5,	8,	आणद,	को	िाणमल	णकया	है।	हमें	णकसी	
इकाई	के	छोटे	णहससे	या	टुकड़े	की	भी	गिना	
करने	की	ज़रूरत	होती	 है,	 तब	 णकसी	 इकाई	
के	उस	णहससे	को	कैसे	मापें	और	इस	माप	को	
कया	कहेंगे?	इसके	णलए	एक	नया	संखया	समूह	
हमें	णभन्ातमक	संखयाओं	के	नाम	से	समझने	को	
णमलता	 है।	 मेरी	 यह	 समझ	 है	 णक	 णभन्ातमक	
संखयाओं	 के	 णलखने	 के	 तरीके	से	 हम	 प्राकृत	
संखयाओं	और	इकाई	के	णकसी	णहससे	को	वयकत	
करने	िाली	संखया	दोनों	को	ही	णलख	सकते	हैं।	
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आगे	हम	एक	तथय	से	पणरणचत	होते	हैं	णक	
णभन्ातमक	संखया	का	समूह	ऋिातमक	संखयाओं	
को	अपने	में	िाणमल	नहीं	कर	सकता।	अतः	हमें	
संखयाओं	को	णलखने	का	एक	ऐसा	तरीका	और	
समूह	चाणहए	णजसमें	प्राकृत	संखया,	पूि्त	संखया,	
धनातमक	 णभन्ातमक	संखया,	 पूिणांक,	ऋिातमक	
णभन्ातमक	 संखया	 सभी	 को	 िाणमल	 णकया	 जा	
सकता	हो।	णभन्ातमक	संखया	णलखने	के	तरीके	
से	ही	हमें	यह	तरीका	 णमलता	है	 णक	हम	इन	
सारी	संखयाओं	को	णकनहीं	दो	पूिणांक	के	अनुपात	
p/q	के	रूप	में	णलख	सकते	हैं।	इसे	हम	पणरमेय	
संखया	कहते	 हैं।	 इस	तरह	 पणरमेय	संखया	 के	
बारे	 में	 यह	 मेरी	 अपनी	 सथापना	 थी	 जो	 मुझे	
ताणक्त क	रूप	से	सनतुषट	करती	है	(यह	सथापना	
णकसी	पाठयपुसतक	में	नहीं	है)।	इस	तरह	पणरमेय	
संखया	को	जब	मैं	खुद	के	णलए	समझ	गया	तो	
बचचों	 के	साथ	इन	संखयाओं	पर	बातचीत	मेरे	

णलए	सहज	थी	णजसे	मैं	एक	संिाद	की	भाषा	में,	
णजसमें	बचचे	और	मैं	दोनों	िाणमल	हो	सकते	थे,	
अनुप्रयोग	कर	सका।

अवधषारिषाओं की िबदषावली से उपजने वषाली 
समसयषा

गणित	णिषय	में	प्रारणम्भक	सतर	पर	ही	आने	
िाली	 जयादातर	 अिधारिाओं	 के	 णलए	 अँग्ेज़ी	
से	णहनदी	में	अनूणदत	या	णहनदी	में	कम	प्रचणलत	
िबदों	 का	 प्रयोग	 पाठयपुसतक	 में	 णकया	 गया	
है।	 जैसे—	 संखयाओं	 का	आरोही	 एिं	 अिरोही	

क्रम,	पूि्तितती	एिं	परितती	संखया,	इकाई,	दहाई,	
सैकड़ा,	सथानीय	मान,	गुिज,	भाजय,	अपितय्त,	
गुिनखण्ड,	सहचारी	या	साहचय्त	और	णितरि	
गुि,	 ततसमक	 अियि,	 इस	 तरह	 की	 बहुत–
सी	 िबदािणलयाँ	 हैं	 जो	 हमारी	 आम	 भाषा	 में	
इसतेमाल	 नहीं	 होती	 हैं।	 इस	समय	 बचचों	का	
भाषाई	संसार	बढ	रहा	होता	है	और	िे	कई	सारे	
नए	िबद	ि	अिधारिाएँ	ग्हि	कर	रहे	होते	हैं,	
पर	इन	गणितीय	िबदों	का	कोई	सनदभ्त	और	
जुड़ाि	उनके	पास	की	मौजूदा	अिधारिाओं	से	
नहीं	बन	पाता।

“णकसी	नई	अिधारिा	या	िबद	की	
समझ	 या	 अथ्त	 हमारे	 मणसतषक	 में	 तभी	
बनता	है	जब	िह	िबद	या	अिधारिा	हमारे	
पास	पहले	से	मौजूद	णकसी	अिधारिा	से	
जुड़ाि	बना	पाए।”

–	रोणहत	धनकर

य	ेिबद	अथ्त	 णनमषाि	की	सहज	
प्रणक्रयाओं	 (सनदभ्त	 में	 या	 साथ	आए	
िबदों	के	ज़णरए	नए	िबद	का	नज़दीकी	
अथ्त	समझन	ेका	बुणनयादी	तरीका)	से	
नहीं	 गुज़रते	तब	इन	िबदों	 से	 जुड़े	
णनयम–कायदों	 को	 याद	 करना	 ही	
णिकलप	रह	जाता	ह।ै	याद	रखन	ेके	
णलए	 भी	 इन	 िबदों	और	 अिधारिा	
की	बारम्बारता	ज़रूरी	ह,ै	परनतु	बचचों	
पर	 जलद	 ही	 दूसरी	 अिधारिा	 को	

सुनन	ेका	दबाि	आ	जाता	ह।ै	इस	तरह	अथ्त	और	
समझ	णिहीन	िबदािणलयों	के	साथ	गणित	णिषय	
कक्षा–दर–कक्षा	आगे	बढता	चला	जाता	ह।ै	इसका	
एक	 उदाहरि	लितु्तम	 समापितय्त	और	 महत्तम	
समापित्तक	णनकालना	जानना	ह।ै	पर	यह	कया	ह?ै	
इनहें	कहाँ	इसतेमाल	करना	ह?ै	यणद	हमार	ेसामन	े
यह	प्र्न	आ	जाए	णक	सबसे	छोटी	िह	कौन–सी	
संखया	ह	ैजो	1	से	लकेर	10	तक	सभी	संखयाओं	
से	णिभाणजत	हो	जाती	हो?	इस	प्र्न	के	णलए	कया	
तुरनत	हमारा	णदमाग़	यह	कहता	ह	ैणक	यार,	इसके	
णलए	1	से	लकेर	10	तक	की	सभी	संखयाओं	का	
लितु्तम	समापितय्त	(एलसीएम)	ल	ेलो।
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गणित के मूल तत्व कषा िुरुआती गणित 
णसखषाने में कमतर इसतेमषाल

गणित	णिक्षि	की	सकूली	प्रणक्रया	में	प्रारणम्भक	
सतर	पर	ही	तक्त 	करन	ेऔर	सोचन	ेके	अिसर	
कम	ही	उपलबध	होते	हैं।	टीचर	जयादातर	गणित	
हल	करन	ेके	तरीके	और	सूत्र	के	अनपु्रयोग	बताते	
हैं।	 गणित	 णिक्षि	में	 यह	िाट्तकट	की	 िुसपैठ	
णकस	िजह	ह,ै	यह	िोध	का	णिषय	ह।ै	मेरी	समझ	
में	इस	िाट्तकट	को	अपनान	ेके	तीन	कारि	हैं	:	

1.	गणित	की	पाठयपुसतकें 	जो	प्र्नािणलयों	
के	रूप	में	तैयार	की	गई	हैं;

2.	गणित	के	 णिक्षक	जो	अपनी	पढाई	के	
दौरान	 सीखे	 हुए	 तरीकों	 को	 ही	 णिक्षि	 का	
आधार	बनाए	हुए	हैं;	और

3.	गणित	का	पाठयक्रम	जो	माधयणमक	सतर	
तक	अणधक–से–अणधक	अिधारिाओं	का	पणरचय	
देने	की	जलदबाज़ी	का	द्ोतक	है।

अभी	 हाल	 के	 िषषों	 में	 आई	 गणित	 की	
पाठयपुसतकों	में	अिधारिाओं	को	समझाने	 के	
उदाहरि	 तो	 रचे	 हैं	 (कक्षा	 2	 से	 5	 तक	की	
एनसीईआरटी	की	पाठयपुसतकें ),	पर	इतने	िषषों	
का	 परम्परागत	 तरीकों	 से	 गणित	 णिक्षि	 में	
बदलाि	कम	ही	हुआ	है।	हालाँणक,	नई	णकताबें	
उस	 भाषा	 में	 बचचों	 से	 संिाद	 करती	 हैं	 जो	
बचचों	के	आसपास	इसतेमाल	होने	िाले	गणित	में	
इसतेमाल	होती	है।	ये	बचचों	को	कुछ	समसयाओं	
के	ज़णरए	तक्त 	करने	को	भी	प्रोतसाणहत	करती	
हैं,	 परनतु	 मेरे	 आसपास	 के	 कुछ	 णिक्षकों	 का	
कहना	है	णक	गणित	की	ये	णकताब	तो	णकससों–
कहाणनयों	की	णकताब	है।	इसमें	प्र्नािली	और	

उत्तरमाला	नहीं	है	हम	तो	अपने	तरीके	से	ही	
बचचों	को	गणित	णसखा	रहे	हैं।

णिर भी समभषावनषाएँ तो हैं 
मरेे	 पास	 के	 ही	 एक	 सकूल	 की	 कक्षा	 में	

णिणक्षका	बचचों	को	24	में	5	का	भाग	देना	णसखा	
रही	हैं	और	इसके	णलए	णिणक्षका	भाग	देन	ेका	
तरीका	बतान	ेकी	बजाय	बचचों	के	साथ	भाग	देन	े
के	अथ्त	पर	बात	करती	हैं।	इस	बातचीत	में	िह	
बचचों	की	सामानय	समझ	और	उनके	तक्त 	को	
इसतेमाल	करन	ेको	प्रोतसाणहत	कर	रही	होती	हैं।	
इस	प्रणक्रया	में	बातचीत	पहल	े24	को	समझन	े
पर	होती	ह	ैणक	24	णकतना	ह,ै	णफर	ि	े5	बराबर	
णहससों	 में	 बाँटन,े	 बाँटन	े के	 तरीकों	आणद	 पर	
बात	केणनरित	करती	हैं।	आगे	24	िसतुओं	को	5	
बराबर	भागों	में	बाँटन	ेके	कया	तरीके	हो	सकते	
हैं,	इसपर	बचचों	को	सोचन	ेके	णलए	कहती	हैं।	
उनका	 मानना	 ह	ै णक	 णकसी	 गणितीय	 समसया	
को	ठीक	से	समझना	और	हल	के	तरीके	सोचना	
उन	तकषों	की	तरफ	जान	ेका	अिसर	देगा	जो	
गणित	करन	ेकी	बुणनयाद	हैं।	गणितीय	णिचार	को	
अपनान	ेया	उसे	आगे	ल	ेजान	ेके	णलए	उसे	सिय	ं
की	सोच	प्रणक्रया	(णचनतन)	में	लाना	आि्यक	ह।ै

कक्षा	के	एक	और	अनुभि	पर	बात	करना	
चाहता	हूँ।	

मैं	एक	सकूल	में	परीक्षा	लेने	गया।	उस	णदन	
गणित	का	पेपर	बचचों	ने	हल	णकया	था।	पेपर	हो	
जाने	के	बाद	मैंने	पेपर	में	आए	सिालों	पर	उनसे	
आधा	िणटे	बातचीत	की।	

पेपर	में	एक	सिाल	था	:
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णकसी	दुकानदार	ने	एक	कुसती	450	रुपए	में	
खरीदी	और	500	रुपए	में	बेच	दी,	तो	उसका	
लाभ	प्रणतित	ज्ात	कीणजए।

इस	प्र्न	को	हल	करने	के	णलए	बचचों	ने	
इस	सूत्र	का	उपयोग	णकया	था।

लाभ	प्रणतित	=	लाभ	×	100	/	क्रय	मूलय

सूत्र	 का	 उपयोग	 कर	 लाभ	 प्रणतित	 की	
गिना	 कर	 लेने	 िाले	 इन	 बचचों	 की	 समझ	
परखने	के	णलए	मैंने	इस	प्र्न	को	लेकर	उनसे	
आगे	बात	की।	मैंने	पूछा,	“प्रणतित	लाभ	का	कया	
मतलब	है?”	बचचे	चुप	रहे।	 णफर	मैंने	प्रणतित	
और	लाभ	को	 अलग–अलग	 णकया।	 मैंने	 पूछा,	
“लाभ	का	 मतलब	 कया	 है?”	सबने	 एक	साथ	
कहा,	“फायदा।”	“अचछा,	तो	अब	प्रणतित	का	
मतलब	कया	है?”	उनहें	लाभ,	क्रय	मूलय,	णबक्री	
मूलय	के	बारे	में	तो	पता	था	परनतु	 ‘प्रणतित’	
िबद	 के	अथ्त	 के	बारे	में	उनकी	कोई	 वयाखया	
नहीं	थी,	िे	एक	णचह्न	के	रूप	में	ही	उसे	जानते	
थे	और	प्रणतित	लाभ	का	सूत्र	उनहें	पता	था।

इस	प्र्न	को	समझने	पर	मैंने	बात	केणनरित	
की।

‘दुकानदार	 ने	 450	 रुपए	 की	 कुसती	 500	
रुपए	में	बेची।’	इस	कथन	को	सभी	बचचे	समझ	
रहे	थे।	आगे	मैंने	 पूछा,	“450	रुपए	की	कुसती	
500	रुपए	में	बेचने	पर	लाभ	होगा	णक	हाणन।”	
बचचों	ने	एक	साथ	कहा,	“लाभ।”

मैंने	पूछा,	“णकतना	लाभ	हुआ?”

सभी	ने	कहा,	“50	रुपए।”	

यह	गिना	िे	मन	में	कर	सकने	में	सक्षम	थे।	

मैंने	कहा,	“यणद	सिाल	यह	होता	णक	450	
रुपए	 की	 सायणकल	 500	 रुपए	 में	 बेचने	 पर	
णकतना	लाभ	होगा,	तो	इसका	उत्तर	कया	होता?”

बचचों	ने	कहा,	“50	रुपए।”
“पर	हमें	प्रणतित	लाभ	णनकालना	है।”

मैंने	उनहें	प्रणतित	का	मतलब	बताया—	100	
रुपए	पर,	हर	100	पर	

यहाँ	प्रणतित	लाभ	का	मतलब	है—	हर	100	
रुपए	पर	होने	िाला	लाभ

मैंने	कहा,	“इस	सिाल	में	हमें	पता	है	णक	
450	रुपए	पर	50	रुपए	लाभ	हुआ	है।	प्रणतित	
लाभ	का	 मतलब	 हर	 100	 पर	 हुआ	लाभ	 है।	
इस	प्र्न	में	हमें	100	पर	णकतना	लाभ	हुआ	है	
यह	पता	नहीं	है,	पर	हमें	यह	पता	है	णक	450	
रुपए	पर	50	रुपए	लाभ	हुआ	है।	इससे	आगे	
कैसे	सोचें?”

बचचों	ने	इस	बातचीत	में	आपने	तक्त 	रखे।	

“450	रुपए	पर	50	रुपए	लाभ	हुआ	तो	यणद	
हम	450	का	आधा	225	करते	हैं	तो	लाभ	भी	50	
का	आधा	हो	जाएगा।	यानी	225	रुपए	पर	25	
रुपए	लाभ	हुआ।	हमें	100	रुपए	पर	लाभ	पता	
करना	है	तो	अब	225	को	भी	आधा	कर	दें।	इस	
प्रकार,	112.5	रुपए	पर	लाभ	25	का	आधा	12.5	
रुपए	होगा।	तो	कया	हम	मान	लें	णक	100	रुपए	
पर	10	रुपए	लाभ	हुआ	होगा।”

कुछ	ने	“हाँ”	कहा।	पर	तभी	एक	लड़की	
बोली,	“नहीं	सर,	100	रुपए	पर	10	लाभ	होगा	
तो	400	रुपए	पर	40,	और	50	रुपए	पर	5	रुपए	
यानी	450	रुपए	पर	45	रुपए	लाभ	होगा।	जबणक	
प्र्न	में	450	रुपए	पर	50	रुपए	लाभ	हुआ	है।”

तक्त 	 के	आधार	पर	िे	 बता	पाए	 णक	100	
रुपए	पर	लाभ	10	रुपए	से	थोड़ा	अणधक	और	
12.5	से	कम	होगा।	यह	उत्तर	पूरा	ठीक	नहीं	है,	
पर	इस	उत्तर	की	ताणक्त क	अनुभूणत	उनहें	है	और	
िे	सोचने	के	हर	अगले	सतर	पर	णपछले	णनि्तय	
या	तक्त 	का	सहारा	ले	रहे	थे।

बचचों	के	साथ	मेरे	इस	अनुभि	के	आधार	
पर	 मैं	कह	सकता	 हूँ	 णक	 बचचे	 अपनी	समझ	
का	उपयोग	तभी	करेंगे	जब	उनके	सोचने	की	
प्रणक्रया	में	हर	कड़ी	दूसरे	से	जुड़	रही	हो।	गणित	
णिक्षि	प्रणक्रया	में	इन	ताणक्त क	कणड़यों	का	बचचों	
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के	पास	बने	रहना	और	इनसे	नई	कणड़याँ	बनाना	
ही	उनहें	गणित	समझने	में	सक्षम	बनाता	है	और	
सीखने	का	हौसला	ि	आननद	देता	है।	

मेरा	 मानना	 है	 णक	 गणित	 में	 सूत्र	 णकसी	
गिना	 को	 िीघ्र	 करने	 के	 णलए	 हैं।	 णकसी	
अिधारिा	 णनमषाि	के	िक़त	ही	सूत्र	का	प्रयोग	
करना	उस	अिधारिा	को	समझने	के	मौके	को	
अणतक्रणमत	कर	देता	है।	जैसे—	क्षेत्रफल	कया	है?	
इसे	समझे	या	समझाए	णबना	ही	हम	आयत	और	
िग्त	का	क्षेत्रफल	णनकालने	िाले	सिाल	बचचों	से	
हल	करिाते	हैं।

आयत	का	क्षेत्रफल	=	लम्बाई	×	चौड़ाई

इस	सूत्र	को	याद	करा	देने	 के	बाद	इस	
तरह	के	प्र्न	हल	कराए	जाते	हैं	णजनमें	णकसी	
कमरे	की	लम्बाई	और	चौड़ाई	की	माप	देकर	
उस	कमरे	का	क्षेत्रफल	णनकलना	होता	है।

के्षत्रफल	 कया	 है?	 यह	 लम्बाई	 में	 चौड़ाई	
का	 गुिा	करने	 से	 कैसे	 णनकल	आएगा?	 इस	
सबकी	बात	नहीं	होती।	दूरी	को	तो	हम	लम्बाई	
के	 पैमाने	 से	 माप	 सकते	 हैं,	 पर	 णकसी	 के्षत्र	

को	 दूरी	 के	 पैमाने	 (लम्बाई	 और	 चौड़ाई	 की	
माप)	से	कैसे	नाप	णलया	गया?	दो	दूणरयों	की	
माप	का	आपस	में	गुिा	करने	से	के्षत्रफल	की	
माप	 णनकल	 आना	 आ्चय्त	 की	 बात	 है,	 पर	
इस	आ्चय्त	का	बोध	या	अहसास	हम	णिक्षकों	
के	संज्ान	में	नहीं	आता।	अगर	हम	समझकर	
गणित	 करना,	 गणित	 सीखना	 और	 णसखाना	
चाहते	हैं	तो	हमें	अपने	सीखे	हुए	गणित	पर	
पुनः	णिचार	करना	चाणहए	और	हर	उस	सटेप	
या	तथय,	जो	हमने	णनयम	के	तौर	याद	णकया	
है,	के	णलए	तक्त 	बनाने	होंगे।	इससे	हमें	गणित	
को	समझने	और	समझाने	की	एक	ऐसी	भाषा	
णमलेगी	णजसमें	हमारे	हर	कयों	का	जिाब	होगा	
और	यह	जिाब	खुद	को	अथ्त	देने	िाला	होगा।	
हम	णिक्षकों	के	णलए	तो	यह	बहुत	ज़रूरी	ह	ै
णक	णजस	गणित	को	हमने	प्रतीकों	और	सूत्र	के	
ज़णरए	ही	समझा	है,	उसे	भाषा	के	ज़णरए	समझें।	
ऐसी	भाषा	जो	हमें	खुद	के	णलए	अथ्त	या	समझ	
देती	हो।	जैसे—	यहाँ	इस	सूत्र	में	हम	खुद	से	
पूछ	सकते	हैं	णक	कयों	लाभ	में	100	का	गुिा	
करने	के	बाद	उसमें	क्रय	मूलय	का	भाग	देने	से	
प्रणतित	लाभ	णमल	जाएगा।
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